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METRICA DE LA CIRCUNFERENCIA

—————
Lugar geométrico de los puntos que equidistan deuato llamado centro.
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CP=Radio

Rz =CM 2+ MP2

Ecuacién Canénica Ademas:

C(HK H=-DI2;K=-E2
R2=h2+ kR - F

R* =(x-hf + (y-kf

RZ=1 (& +% -4f)

x2 -2hx+F +§ -2ky+%k 2R =0 4
x2+ y?-2hx-2ky+h +% R =0
R= 1 \/ d +e -4
-2h =D —
2k=E 2
W+K-F =F

Al remplazar , finalmente queda:
Ecuacion General

x? +y® +Dx+Ey+F=0

Ejemplos Practicos

1. Hallar la ecuacién de la circunferencia de centr@)(y de radio 3.
Se reemplaza en la ecuacién canonica quedando:

3L (x-1* (y-2f
9=x22x+1+3 -4y +4

X2+ —2x -4y -4 =0



2. Hallar el centro y el radio de la circunferenciaedeacion: 8 ®y —8x -6y =0
Remplazando:
2H=D H=82=4 C(4,.3)
2K=E K=6:2=3

METRICA DE LA PARABOLA

Lugar geométrico de los puntos que equidistan derecta llamada directriz y de un punto llamadmfo

V (H, K) : vértice

P (x,Yy) :punto genérico

M (H-c, y) : punto de la directriz
F (H+c,k) : foco

c : distancia focal

PF = PM

\Awmﬂmﬂww6£NA»mci-ww%

\/(X-(H+C))2 + (y-k)* = (x-(H-c)) af
(x-(H+c)f + (y-kf = (x-(H+c)y*
x 2-2x(H+c) + (H+d) + (v =X -2x (H-c) H-c)*
“2Hx-2cx + R +2Hc +¢ + (y-k) = -2Hx +2cx +h - 2HE

(y-k)2 = 4Hc — 4cx
yz2-2ky+ K =4cx - 4cH

Ecuacion Canonica

(k) = 4c (x-H) (y-K) = -4c ()




Analogamente:

(x-H)? =4c (y-k) (x-H¥ =-4c (y-k)
2
y2-2ky—4cx+4cH+k =0 A
-2k=D
e =E 2c
Wl
1S 4cH +fk2=F
2
Ecuacion general 2C
y2+Dy+ Ex+F =0 \}
< |_H_| >
x> +Dx +Ey +F=0
(y-k) =4c (xH)
Si x = (H+c) MN = ((H+c-(H+c)) +(2c+k))
(y-k) = 4c
(y-k) = +2c MN=  (0+ (2c+k+2c-k)
y= +2c+Kk
MN=  (4c)
Si M (H+c,2c +k) MN= 4c : lado Rectq
N (H+c,-2c+k)

Ejemplos de Aplicacién

1) Hallar la parabola con vértice el punto (1,2) yolaecto igual a 20, y con directriz
paralela al eje y sus ramas se extiende haciasdiyo.

LR=4c;c=5

(k)" =dc(x-H)  (y-2) =20 (x-1)
y22y+4-20x-20=0
y22y-20x-16=0

2) Hallar el lado recto de la parabola las cordenagttemas de la parabola de ecuacion
canonica:

(y—1) =-12(x—1) ;de esto sacamos que

V (1,1) y extiende sus ramas para el negativobtémla directriz es paralela al eje y.
LR=12;C=3

M (H+c,2c +k) M (143, 2*3 +1) M (4,7)

N (H+c,-2c+k) N (1+3,-2*3+1) N (4, -5)



METRICA DE LA ELIPSE

—————
Lugar geométrico de los puntos que la suma deistendias desde dos puntos llamados focos es
constante.
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H-a H-c H H+c H+a

C(H,K)

F1(H-c,K)

F2(H+c,K)

PF1+ PF2= AF1 +AF2

\/ %(H-0)) *+ (yK) * x/ (X-(H+) F (Y-KT 5 /(H-a-(H-0)) *+ (k) \ A(H-a)-(H+c)* +(9k

\/(X-(H-c))z + (y-Kp +v (X-(H+c} +(Y-K} =\ / (H-aH+® %/ (H-a-H-8)

\/(X-(H-c))2 + (y-kp +\/ (X-(H+c} +(y-B) = -2a /&

X2+ H?2+¢& -2HX + 2cX-2cH = 4a Xg (X-(HEW (y-k) 2+ (X-(H+C)P + (y-k)?

( X -H+cf = 44 -43\ (X-(H+cH +(yk) +(X-18)?

X2+H +& -2HX+ 2cX-2cH= &a\l (X-(H+c)§ +(y-kR¥(X-H-c)2 +X+ Bl +T -2HX-2cX+2Hc

dcx-4cH = 4a° =-4a (X-(HFc) +(yPk) +(X-B) /-4

a +CcH-cX = ai\ (X-H-cz) + (y-k3

a’c(X-Hza\ XHJ +y /a

a2a c(X-H) + ¢ (X-H) =2 (X-H) -25H)+S)+a (K
a- 2ac (X-H) t¢ (X-A) 2a (XH)—2a c (X-H) + a+ a (yK
C(X-H) -a (X-H) -a (y-K) = ac -a 1-

a: (X-H) -C (X-H) -a (yK) =a-a c

a -¢=

X-H)2b2-a®> (y-B =& B



Ecuacion Canoénica

2

2
X-H) + _(yvk =1
a b

Problemas de Aplicacion

1. Hallar la ecuaciéon canonica de la elipse de c€bt®) con un vértice en el punto (0,2) y
foco (2,2).

c=5-2=3
Semieje mayor =5 - 0=5

Semieje menor§ 25-9 =4

2

(X-H)  + wk =1

a b
2 2
(X5)  + (y-2) =1
5 42

Hallar la ecuacion candnica de la elipse con cearirel punto de origen, con foco (2,1) y
vértice (2,4)

c=1-0=1

Semieje mayor = 4 — 0=4

Semieje menorzq 16 -1 \iz 17

2 2
(X-H) +_(yk) =1
a )
X 2+.y? =1
{17 2 4=



